
固有値の定義

1 固有値の定義を述べよ。

2 n次正方行列Aの固有値を λ1, λ2, . . . , λnとする。αをスカラーとするとき，行列 αAの
固有値を求めよ。

3 n次正方行列Aの固有値を λ1, λ2, . . . , λnとする。αをスカラーとするとき，行列A+αIn

の固有値を求めよ。ただし Inは n次単位行列を表す。

4 正則行列の固有値は決して 0にならないことを示せ。

5 Aをm次正方行列，Bを n次正方行列とし，(m + n)次正方行列 C を

C =

(
A Omn

Onm B

)

とおく。ここでOkℓは k × ℓ次の零行列を表す。Aの固有値およびBの固有値はCの固有値と
なることを示せ。

6 Aを正方行列とし，λ, µをAの相異なる固有値とする。u⃗を λに対する固有ベクトル，v⃗

を µに対する固有ベクトルとするとき，u⃗, v⃗が 1次独立であることを示せ。
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